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r['econ 203 : Utilisation de fa notion de
mpcife’ .

Dans fa fogon (X, d) deogne un espoce m?m‘qm

T - la nefion de compoci€’

1. Definitions , conackrisation

Definimien 4. 1 (Propaicte de Bewet - Le knge) L' &fPace (X, 8) e ohf cempact @
de touwt aecouvRement gde X PO dep QURXES | ON PR en EXITOUE UN K0S ~ReCOULIT -

memt TN,

Exa,u.»p.ﬁu i.2
s tout o mi‘h’to\ue adni et cemzoct
Ul-nnl

1.1 8 0 P =
o (R, L1) nt et Pou comaact o R =

Thopowition 1.3 Cel equivond au- jtnb‘ Ofle de “toutte Jnmme de feumes de X d'inker-
Ccha— wide, on paudt extraiie Mne sow -Jnm;ile finte d'inkeagechen vide.

Cmiguenca 1.L Sat (F), une tuike dEGieiscante de &um& non vide! dark un campact

X, d) alew M7 =0
neEN

Theew@me 1.5 L' dpace (X, d) et compact A e _oulement 47 de tade Luife de
Poinke de ¥, on Padt en extrolw dne SOW - guike QQ,W&S@NQ sl .

Exempne 1.6

Va<b € R, (la, bl 1.1) at compact

2. PropaiBtes aetomives aux @mPActy

fhopoaition 1.7 Toute poatie compacte,de (X, d) guelcengue, &t fexmée hange.

Isenmann —Fecatie (dev )

Théaéne 1.8 ( Tychono) LUn pacciuct fini A cknembradc o Gipaces @mpnls
et un espace mEMWIQUe Campact.
qunmﬁﬁon 1.9 Un apoce m?rriQ_c comgact et ccznq:ﬁd

ﬁoprm’ﬁon 1.10 lne afunion finie oe Foutier compactes eft compacte el Une imia-
sexchoe qjeltcnq\ut e 1::11'11‘&'5 ccrnFathi st Lcmw}ncfe

Proposition 1.10 Toute Poutie feamée o un &poace conrtpack et campncke .

Théoeme 1.11 Auppowew (X, d) mpact. Une tulke (x,), oL’ Ekments de X caﬂv&\ga
WS X w et dudement 6 x et 0o cnufe volewy a’adhfience & (Fndn-

Corte -example 1.12
Cer et foux s R NN COMEACE . Xy, = &N €t xyp,, = O

8 ke () diverge (qoou Bimik) et adwet © comme. unigue PN A adheredice.

AL . Ubitisation de fo compocile pour Jes Fah‘cnsz
1 Coche QSréral

H!qaos‘ﬁon 2.1 Auppoe (X,d)cx:m\Fuct, Asient (¥, d’) un upace mErique et F:
X — Y e QFF.Q-iccmm @rtinue. Alew F(X) ex c@mpacte.

Remoague 2.2 On obrient fow ces Nypoineses que mege o’ un agm,g de X oot
est un Ouauwg de V. Ce qu 2t foux en %E’hgial‘

(owdlowie 2.3 gy +: [d) = (2 &7 wne eFpdicoti o contfinge b\d&k‘hve % (x,el) et
Y N =~ 4 . - i
Lcm\qb.ct alew + .y — X e corttinge . Autre mart dvt, F ot un hamaOquFstme Y

Pﬁcfcgﬁan 24 deiemt (X,d) cemponct et F K — R une appl cotien  continue . Alouw ,f
et bownee et odeint 202 bee



Theenéme 2.5 (de Heine) Saemt (X, d), (Y, ol') @paces mEﬁié\ueg, avec (X,d) tion: Yes 0, In>o,v¥z €X, d(%%a)('q = Ve Fifuy ~fadlc¢e
. compact,
& £: X — Y continue. Alen a:. estc uniazmmgmmf- rytinue . Elle cat dare €b*u.ccr‘rﬁnu¢ X elle ext @/»%‘itmﬁnue en fauct peirt de X.

ThEtadéme 2.6 (de it J:ixe) Avpposens (X, d) compoct - Sert +: X — X weri flart
pows tow x =y € X, alfw, F) <y . Aleng (7; admet un unique

Definitien 3.2 Une J;Mi lle F e CX) ogt dite J.ml@@xm?men'r Egu;;cznﬁnue «a
elle U‘c’r»d:'e: v ES ;3 1'() Q, Vx,g €%, d(*‘:y) <n => VfE F, l‘f"lx)-ﬂy)Kﬁ
Pt ke o

De plug, 45t %, € X , fa quire depnie App = T(x canreLQo VSR ) ) 5
a ! ¢ ! ek T T b1 §* Propocthen 3.3 lne paotie de CUX) axt dquicamhinue &6 e soulement & elle oot

A dwrmémem Egmgonﬁnue 2

Theorme 3.y (Ascoli) Une pasic de C°(x) et melodivement compacte £ et 2l -
2. L& cadae C%(Ca,bl,R) . )
ment L& elle &t bande et Equi cornttinge .

Thienime &£.3 (de Ralle) 4ot +: Ca,bl] — R conhinue, aéfiwble Sua J1a, bL Helle
Que fia) = €(b). Alen il exiske ¢ € 12,bL tel que *'(a = O.

- 2. Compacité et espace ‘ectouel neime
Appiication 28 % f:Ca, b] — R aodmetr n+1 Z&oOs et et n derirable olow

P . : e - . ; . .
£ K‘annule a meins e K gkaopmﬁm 35 Seit £ un epace vectouel neme, Aleu une paatie de E et compacie
o et tewlement & elle ext feamfe et pewnde.

Colalloiie .9 (utusissements finis) Sewt + . [a,b] — R tomhnue , d&rrable L 1ab[ |

o R 5 (b) - : . .
Mou, 3t exisle ¢ € Ja,bL tel que i—i’l—-i‘i’, = . ~Cocltaize 3.6 Un intovalle de R at Un compact & ef Sawlement o C!ett Un dogment.
- a |

Theéeméme 2.10 (k Weiaastrass) Les genchiens polynomiale sua Ca,bl 2ent cerse Theowme 3.7 Un espoce vectewet newné eet de dimensio Z]um & et Ludement & 1a

dorw C°(Ca,bd, R). i koule unikeE a:umé'e ext compcte.

L~)
’ El 508 ole iR
lemme .11 Seit £ € CJUR) & (@n)a UNE SfPacwimettion de L'identire. Alow 13 ——Piotole de John - Lownes € R, 2 5% <11, piS) =(det 5) * et
Auike (i ) e e ment £ Proposition 3.8 Sait 5 € F(R). En naonk B =i i S
i Qnla @TVOR yniome vas

B Lo boule unile de R ow o Vol (Es) = p(S) Vol(B).

Troposition 3.9 13 +onchon — canvexe A £, (R).
IC - Aurree opplicaheony de o com;xz:u? %"” b G SERERIr
1. Theméme o’ Ascoli

kbR

I

Theaéme 3.10 Sait K un tempact df inferieln nGw vidk de R" T easke aldw un

N ) uniQue ellipssice enht en O de volume minimal tontenamt W.
Cn quppaie dans e poragraphe aue (X, ol) &l compadt- i

en %o
Definihien 3.1 Une a:omiue F o (X)) e cite Equicontinue” A elle vERifie L2 comch-
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